H11T1A2

Es sei 2 # C ein einfach zusammenhéngendes Gebiet, es seien a, b €  mit
a # b, und es seien f und g biholomorphe Abbildungen von 2 auf sich selbst mit

fla) = g(a), f(b) = g(b). Zeige f = g.

Losung:

Da 2 # C und einfach zusammenhéngend ist, ist €2 nach dem Riemannschen
Abbildungssatz biholomoprh zur offenen Einheitskreisscheibe.
Betrachte Q =E = {z € C: |2| < 1}. Es gilt

Aut(E) = {f:E— E | f biholomorph}
= {geon  E=E, 20?22 1 X e [0,27]}
Autg(E) = {feAut(E) : f(0)=0}={gn:E—=E, 2= ez : A€ [0,2r[}

Sind a, b€ E, a#b, f g € Aut(E) mit f(a) = g(a), f(b) = g(b)
= h:=flog : E—E, dann ist h(a) = 7Y a
h(b) = [~ (g(b)) = fH(f()) =b = h € Aut(E

Es gilt h = idg, denn zu h € Aut(E), a, b € E, a # b mit h(a) = a und h(b) = b
betrachte: .
o E—E, 2z 1Z

€ Aut(E)

ga(a) =0, g,;"(0)=a, gu(b) # gala) =0

Seik:=g,0hog;':E—E € Aut(E) mit £(0) = g,(ha) = ga(a) =0
= 3\ € [0, 27| mit k(z) = 2 Vz € E und damit

k(ga(b)) = (ga © h o g, ") (9a(b)) = ga(h(b)) = ga(b)

Daraus folgt A =0, d.h. k =idg =g,0hog,' h=idg.

Ist €2 C C ein einfach zusammenhéngendes Gebiet, dann gibt es nach dem Rie-
mannschen Abbildungssatz ein biholomorphes F' : @ — E. Sind f : Q — Q,
g : 2 — Q biholomorph mit f(a) = g(a), f(b) = g(b)

= FofoF1':E—Eund Fogo F~!:E — E sind biholomorph und es gilt:

(FofoF ) (f(a)) =F(f(a)) = Flg(a)) = Fogo F(g(a))

(FofoF )(f(b)=F(f(b)) = F(g(b)) = FogoF ' (g(b))
=imFall Q=Egilt: FofoF !=FogoF ! f=g



