Herbst 10 Themennummer 3 Aufgabe 2 im Bayerischen Staatsexamen
Analysis (vertieftes Lehramt)

Sei
A:—{O}U{%:neN}.

Zeigen Sie: Jede auf ganz C\A definierte, beschrinkte, holomorphe Funktion ist
konstant.

Losungsvorschlag:

Fiir jedes n € N ist + eine isolierte Singularitit von f (betrachte B, (%) fiir r =
m) und auf einer Umgebung (gleiche Kreisscheibe wie gerade) beschrinkt. Da-
her ist jede dieser Singularitdten (zugleich) hebbar und es existiert eine holomorphe,
beschrankte Fortsetzung g auf C\{0}.

Nun ist 0 eine isolierte Singularitit von ¢ und ¢ auf einer Umgebung von 0 be-
schrankt, also ist 0 hebbar. Es gibt daher eine ganze Fortsetzung h von g, die
wiederum beschréankt ist und f fortsetzt.

h ist eine ganze, beschrankte Funktion, also konstant nach dem Satz von Liouville.

Als Einschriankung f = h|4 ist also auch f konstant.

J.F.B.



